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ΘΕΜΑ Α 

Α1. Η παράγωγος της συνάρτησης 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐, 𝒙 ∈ ℝ σελ. 28-29 σχολικό βιβλίο 

Α2. Ο ορισμός της διαμέσου σελ. 87 σχολικό βιβλίο 

Α3. α) Λ β) Σ γ) Λ 

Α4. α) (√𝑥)
′

=
1

2√𝑥
 

       β) (𝑓(𝑔(𝑥))′ = 𝑓′(𝑔(𝑥)) ∙ 𝑔′(𝑥) 

 

ΘΕΜΑ Β 

Β1.      𝑥̅ =
25+10+5+20+15

5
=

75

5
= 15 

     𝑅 = 25 − 5 = 20 

Β2.   𝑠2 =
1

𝜈
∑(𝑡𝑖 − 𝑥̅)2 =

1

5
[(5 − 15)2 + (10 − 15)2 + (15 − 15)2 + (20 − 15)2 + (25 − 15)2] = 

=
1

5
(100 + 25 + 0 + 25 + 100) =

250

5
= 50 

άρα      𝑠2 = 50 ⇒ 𝑠 = √50 ⇒ 𝑠 = 5√2 

 

Β3.      𝐶𝑉 =
𝑠

𝑥̅
=

5√2

15
=

√2

3
≅

1,4

3
≅ 0.467    

 Άρα 𝐶𝑉 ≅ 46.7% 

όμως ένα δείγμα είναι ομοιογενές όταν ο 𝐶𝑉 δεν ξεπερνά το 10%. Συνεπώς, το δείγμα δεν 

είναι ομοιογενές, αφού 𝐶𝑉 > 10%.  

 

ΘΕΜΑ Γ 

𝑓(𝑥) = 9𝑥3 − 9𝑥2 + 𝑎𝑥 + 1, 𝑎, 𝑥 ∈ ℝ. 

Γ1. 𝑓′(𝑥) = 3𝑥2 − 18𝑥 + 𝑎 

Ο ρυθμός μεταβολής της 𝑓 για 𝑥 = 1 είναι ίσος με μηδέν, άρα  



𝑓′(1) = 0 ⇒ 3 ∙ 12 − 18 ∙ 1 + 𝑎 = 0 ⇒ −15 + 𝑎 = 0 ⇒ 𝑎 = 15. 

Γ2. Για 𝛼 = 15 είναι 𝑓(𝑥) = 𝑥3 − 9𝑥2 + 15𝑥 + 1, 𝑥 ∈ ℝ. 

𝑓′(𝑥) = 3𝑥2 − 18𝑥 + 15 

H ζητούμενη εξίσωση εφαπτομένης είναι της μορφής  𝑦 = 𝛾𝑥 + 𝛽, με  

𝛾 = 𝑓′(2) = 3 ∙ 22 − 18 ∙ 2 + 15 = 12 − 36 + 15 = 27 − 36 = −9, άρα 𝑦 = −9𝑥 + 𝛽. (1) 

Επίσης , η γραφική παράσταση της εφαπτομένης διέρχεται από το 𝛭(2, 𝑓(2)) με  

𝑓(2) = 23 − 9 ∙ 22 + 15 ∙ 2 + 1 = 8 − 36 + 30 + 1 = 8 − 6 + 1 = 3, 

 οπότε η (1) για 𝑥 = 1, 𝑦 = 3 γίνεται 3 = −9 ∙ 2 + 𝛽 ⇔ 𝛽 = 21 

Άρα η εξίσωση εφαπτομένης είναι 𝑦 = −9𝑥 + 21 

Γ3. 𝑓(𝑥) = 𝑥3 − 9𝑥2 + 15𝑥 + 1, 𝑥 ∈ ℝ,  

𝑓′(𝑥) = 3𝑥2 − 18𝑥 + 15 = 3(𝑥2 − 6𝑥 + 5) 

𝑓′(𝑥) = 0 ⇔ 3(𝑥2 − 6𝑥 + 5) = 0 ⇔ 𝑥2 − 6𝑥 + 5 = 0 

𝛥 = 36 − 4 ∙ 1 ∙ 5 = 16 > 0 

𝑥1,2 =
−𝛽 ± √𝛥

2𝛼
=

6 ± 4

2
= {

5

1
 

                     𝑥               − ∞                                            1                                               5                                     + ∞ 

𝒇′ + -  + 

𝒇 ↗ ↘ ↗ 

 T.M T.E 

 

Η 𝑓 ↗ 𝜎𝜏𝜊 (−∞, 1] 𝜅𝛼𝜄 𝜎𝜏𝜊 [5, +∞) 

Η 𝑓 ↘ 𝜎𝜏𝜊 [1,5] 

Η 𝑓 𝛾𝜄𝛼 𝑥 = 1 𝜋𝛼𝜌𝜊𝜐𝜎𝜄ά𝜁𝜀𝜄 𝑇. 𝑀 𝜏𝜊 𝑓(1) = 13 − 9 ∙ 12 + 15 ∙ 1 + 1 = 1 − 9 + 15 + 1 = 8 

Η 𝑓 𝛾𝜄𝛼 𝑥 = 5 𝜋𝛼𝜌𝜊𝜐𝜎𝜄ά𝜁𝜀𝜄 𝑇. 𝐸 το 𝑓(5) = 53 − 9 ∙ 52 + 15 ∙ 5 + 1 = −24 

Γ4. lim
𝑥→1

𝑓′(𝑥)

𝑥2−1
= lim

𝑥→1

3(𝑥2−𝑥+5)

𝑥2−1
= lim

𝑥→1

3(𝑥−1)(𝑥−5)

(𝑥−1)(𝑥+1)
= lim

𝑥→1

3(𝑥−5)

𝑥+1
=

3(1−5)

1+1
= −6. 

 

 

 



ΘΕΜΑ Δ 

     𝑓(𝑥) =
𝑥

𝑥+1
 

Δ1. Πρέπει 𝑥 + 1 ≠ 0 ⇒ 𝑥 ≠ −1 , άρα το πεδίο ορισμού της συνάρτησης είναι 𝛢 = ℝ − {−1} ή 

𝛢 = (−∞, −1) ∪ (−1, +∞)  

και η παράγωγος της συνάρτησης υπολογίζεται ως εξής: 

𝑓′(𝑥) = (
𝑥

𝑥 + 1
)

′

=
(𝑥)′ ∙ (𝑥 + 1) − 𝑥 ∙ (𝑥 + 1)′

(𝑥 + 1)2
=

𝑥 + 1 − 𝑥

(𝑥 + 1)2
=

1

(𝑥 + 1)2
 

Δ2. Έχουμε 

𝑓′(2) =
1

(2 + 1)2
=

1

9
 

άρα 

𝑥̅ =
1

𝑓′(2)
=

1

1
9

= 9 

Και αντίστοιχα 

𝑓′(1) =
1

(1 + 1)2
=

1

4
 

με 

𝑆 =
1

2𝑓′(1)
=

1

2 ∙
1
4

=
1

1
2

= 2 

 

Δ3. 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

Σύμφωνα με την κανονική κατανομή: 

από 5 έως 11 λεπτά έχουμε ποσοστό  68% + 13,5% = 81,5% 

Άρα οι μαθητές είναι  
81,5

100
∙ 2000 = 1630 𝜇𝛼𝜃𝜂𝜏έ𝜍 

πάνω από 15 λεπτά έχουμε ποσοστό  0,15% 

Άρα οι μαθητές είναι  
0,15

100
∙ 2000 = 3 𝜇𝛼𝜃𝜂𝜏έ𝜍 

 

Δ4. Αν ο χρόνος επιστροφής μαθητών αυξηθεί κατά 3 λεπτά, τότε οι νέοι χρόνοι είναι: 

𝑦𝑖 = 𝑥𝑖 + 3 

Οπότε η νέα μέση τιμή είναι: 

𝑦̅ = 𝑥̅ + 3 = 9 + 3 = 12 

και η νέα τυπική απόκλιση είναι: 

𝑠𝑦 = 𝑠 = 2 

 

 

ΕΥΧΟΜΑΣΤΕ ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ ΣΕ ΟΛΟΥΣ !  

Επιμέλεια : Αραμπατζής Φίλιππος, Λιπορδέζη Μάρθα, Σουλτανίδου Κική 

 

 

 

 

 

 

 

  


