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ΘΕΜΑ Β 

𝑓: (−∞, 1] → ℝ 𝜇𝜀 𝑓(𝑥) =  𝑥4 − 2𝑥2 + 1 = (𝑥2 − 1)2 

𝑔: [0, +∞) → ℝ 𝜇𝜀 𝑔(𝑥) =  √𝑥 

B1. ℎ(𝑥) = (𝑓𝑜𝑔)(𝑥) = 𝑓(𝑔(𝑥)) , πρέπει 𝑥 ∈ 𝐷𝑔 𝜅𝛼𝜄 𝑔(𝑥) ∈ 𝐷𝑓  

      ⇔     𝑥 ≥ 0 𝜅𝛼𝜄 𝑔(𝑥) ≤ 1 ⇔  𝑥 ≥ 0  𝜅𝛼𝜄 √𝑥 ≤ 1 ⇔ 𝑥 ≥ 0 𝜅𝛼𝜄 𝑥 ≤ 1 

ά𝜌𝛼 0 ≤ 𝑥 ≤ 1 𝛿𝜂𝜆𝛼𝛿ή 𝐷ℎ = [0,1] 

με ℎ(𝑥) = 𝑓(𝑔(𝑥)) = (√𝑥
 2
− 1)2 = (𝑥 − 1)2 

 

B2. ℎ(𝑥) = (𝑥 − 1)2, 𝑥 ∈ [0, 1] 

Α΄ τρόπος:  

h συνεχής και παραγωγίσιμη στο [0, 1] ως πολυωνυμική με  

ℎ′(𝑥) = 2(𝑥 − 1)(𝑥 − 1)′ = 2(𝑥 − 1) < 0 για κάθε 𝑥 ∈ (0, 1) άρα h γνησίως φθίνουσα στο [0, 1] οπότε h: 1-1. 

Β’ τρόπος: 

Για κάθε 𝑥1, 𝑥2 ∈ [0, 1] με 𝑥1 < 𝑥2 ≤ 1 ⟹ 𝑥1 − 1 < 𝑥2 − 1 ≤ 0 ⟹ 

(𝑥1 − 1)
2 > (𝑥2 − 1)

2⟹ ℎ(𝑥1) > ℎ(𝑥2) άρα h γνησίως φθίνουσα στο [0, 1] οπότε h: 1-1. 

Σύνολο τιμών της h: 

Για 𝑥 ∈ 𝛥 = [0, 1] και h γνησίως φθίνουσα άρα σύνολο τιμών ℎ(𝛥) = [ℎ(1), ℎ(0)] με ℎ(1) = (1 − 1)2 = 0, ℎ(0) =

(0 − 1)2 = 1. 

ℎ(𝛥) = [0, 1] άρα πεδίο ορισμού της ℎ−1: 𝐷ℎ−1 = [0, 1]. 
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Εύρεση ℎ−1: 

Για ℎ(𝑥) = 𝑦, 𝑦 ∈ ℎ(𝛥) = [0, 1] ⟹ (𝑥 − 1)2 = 𝑦, 𝑦 ∈ [0, 1] ⟹ |𝑥 − 1| = √𝑦 ⟹ −𝑥 + 1 = √𝑦 ⟹ 𝑥 = 1 − √𝑦 άρα 

ℎ−1(𝑥) = 1 − √𝑥, 𝑥 ∈ [0, 1]. 

 

Β3. ℎ−1(𝑥) = 1 − √𝑥, 𝑥 ∈ [0,1] 

𝜑(𝑥) = {

ℎ−1(𝑥)

1−𝑥
, 𝑥 ∈ [0,1)

1

2
, 𝑥 = 1

     ή    𝜑(𝑥) = {

1−√𝑥

1−𝑥
, 𝑥 ∈ [0,1)

1

2
, 𝑥 = 1

 

i. Για 𝑥 ∈ [0,1) η 𝜑 είναι συνεχής ως πράξεις συνεχών  

Για 𝑥0 = 1 : 𝜑(1) =
1

2
 

lim
𝑥→1

𝜑(𝑥) = lim
𝑥→1

1−√𝑥

1−𝑥
= lim
𝑥→1

(1−√𝑥)(1+√𝑥)

(1−𝑥)(1+√𝑥)
= lim
𝑥→1

1

1+√𝑥
=
1

2
 δηλαδή lim

𝑥→1
𝜑(𝑥) = 𝜑(1) άρα 𝜑 συνεχής στο 𝑥0 = 1. 

Συνεπώς 𝜑 συνεχής στο [0,1], και 𝜑(0) = 1 ≠ 𝜑(1) =
1

2
 άρα ισχύουν οι προϋποθέσεις του θεωρήματος 

ενδιαμέσων τιμών για την 𝜑 στο [0,1]. 

ii. Αφού 
𝜋

6
< 𝛼 <

𝜋

2
  άρα 

1

2
< 𝜂𝜇𝛼 < 1 ⇒ 𝜑(0) < 𝜂𝜇𝛼 < 𝜑(1)  

Παρατηρούμε ότι το 𝜂𝜇𝛼 είναι μεταξύ των 𝜑(0) 𝜅𝛼𝜄 𝜑(1). Από (i) σύμφωνα με το Θεώρημα Ενδιαμέσων 

τιμών υπάρχει ένα τουλάχιστον 𝑥0 ∈ (0,1) τέτοιο ώστε 𝜑(𝑥0) = 𝜂𝜇𝛼. 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1.  

𝑓:ℝ → ℝ 𝜎𝜐𝜈𝜀𝜒ή𝜍, 𝜂 𝐶𝑓 𝛿𝜄έ𝜌𝜒𝜀𝜏𝛼𝜄 𝛼𝜋ό 𝜏𝜂𝜈 𝛼𝜌𝜒ή 𝜏𝜔𝜈 𝛼𝜉ό𝜈𝜔𝜈, ά𝜌𝛼 𝑓(0) = 0 

𝑓 𝜋𝛼𝜌𝛼𝛾𝜔𝛾ί𝜎𝜄𝜇𝜂 𝜎𝜏𝜊 (−∞,−1) ∪ (−1,+∞) 

𝑓′(𝑥) = {
−2, 𝑥 < −1

3𝑥2 − 1, 𝑥 > −1
 

 Για 𝑥 < −1 είναι 𝑓′(𝑥) = −2 ⇒ 𝑓′(𝑥) = (−2𝑥)′ ά𝜌𝛼 𝜐𝜋ά𝜌𝜒𝜀𝜄 𝜎𝜏𝛼𝜃𝜀𝜌ά 𝑐1 ∈ ℝ ώ𝜎𝜏𝜀 

 𝑓′(𝑥) = −2𝑥 + 𝑐1 

Για 𝑥 > −1 𝜀ί𝜈𝛼𝜄 𝑓′(𝑥) = 3𝑥2 − 1 ⇒ 𝑓′(𝑥) = (𝑥3 − 𝑥)′ ά𝜌𝛼 𝜐𝜋ά𝜌𝜒𝜀𝜄 𝜎𝜏𝛼𝜃𝜀𝜌ά 𝑐2 ∈ ℝ ώ𝜎𝜏𝜀 

 𝑓(𝑥) = 𝑥3 − 𝑥 + 𝑐2 
𝜅𝛼𝜄 𝑓(0) = 0 ⇒ 0 + 𝑐2 = 0 ⇒ 𝑐2 = 0 

ά𝜌𝛼 𝑓(𝑥) = 𝑥3 − 𝑥 𝛾𝜄𝛼 𝑥 > −1  

 

Επειδή 𝑓 συνεχής, άρα 𝑓 συνεχής στο -1 οπότε     

𝑓(−1) = lim
𝑥→−1−

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→−1+

𝑓(𝑥)

lim
𝑥→−1−

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→−1−

(−2𝑥 + 𝑐1) = 2 + 𝑐1

lim
𝑥→−1+

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→−1+

(𝑥3 − 𝑥) = −1 + 1 = 0

⟹ 

2 + 𝑐1 = 0⟹ 𝑐1 = −2  

οπότε και 𝑓(−1) = 0. 
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Συνεπώς 𝑓(𝑥) = {
−2𝑥 − 2, 𝑥 ≤ −1

𝑥3 − 𝑥, 𝑥 > −1
 

 

Γ2. Για 𝑥 > −1: 𝑓′(𝑥) = 3𝑥2 − 1 

Η εξίσωση εφαπτομένης της 𝐶𝑓 στο σημείο 𝛢(𝑥0, 𝑓(𝑥0)) με 𝑥0 > −1 είναι {
𝜀: 𝑦 − 𝑓(𝑥0) = 𝑓′(𝑥0)(𝑥 − 𝑥0)

𝑓(𝑥0) = 𝑥0
3 − 𝑥0, 𝑓

′(𝑥0) = 3𝑥0
2 − 1

⟹

𝑦 − (𝑥0
3 − 𝑥0) = (3𝑥0

2 − 1)(𝑥 − 𝑥0) και τέμνει τον 𝑦′𝑦 στο σημείο (0, 2). 

Άρα −2 − (𝑥0
3 − 𝑥0) = (3𝑥0

2 − 1)(0 − 𝑥0) ⟹ −2 − 𝑥0
3 + 𝑥0 = −3𝑥0

3 + 𝑥0⟹ 2𝑥0
3 − 2 = 0 ⟺ 𝑥0

3 = 1 ⟺ 𝑥0 = 1. 

Οπότε η εξίσωση εφαπτομένης στο σημείο 𝛢(1, 𝑓(1)) με 𝑓(1) = 13 − 1 = 0, 𝑓΄(1) = 3 ∙ 12 − 1 = 2 είναι  

 𝑦 − 𝑓(1) = 𝑓′(1)(𝑥 − 1) ⟹ 𝑦 − 0 = 2(𝑥 − 1) ⟹ 𝑦 = 2𝑥 − 2. 

 

Γ3. 𝑦 = 2𝑥 − 2 

𝑀(𝑥, 𝑦) 𝜇𝜀 𝑦 = 2𝑥 − 2, 𝑥 > 2 

𝛫: προβολή του Μ στον x’x άρα 𝛫(𝑥, 0).  

𝐸 = (𝐾𝑀𝛤) =
1

2
(𝛫𝛭)(𝛫𝛤) 

(𝛫𝛭) = √(𝑥𝛭 − 𝑥𝜅)
2 + (𝑦𝛭 − 𝑦𝜅)

2 = √0 + 𝑦𝛭
2 = |𝑦𝑀| = |2𝑥 − 2| = 2𝑥 − 2,  

𝛾𝜄𝛼𝜏ί 𝑥 > 2, ά𝜌𝛼 2𝑥 − 2 > 0 

Επομένως 𝛦(𝑥) =
1

2
(2𝑥 − 2)(𝑥 − 2) =

1

2
2(𝑥 − 1)(𝑥 − 2) ⇒ 𝐸(𝑥) = 𝑥2 − 3𝑥 + 2, 𝑥 > 2 ⇒ 𝐸(𝑡) = 𝑥2(𝑡) − 3𝑥(𝑡) + 2 ⇒

𝐸′(𝑡) = 2𝑥(𝑡) ∙ 𝑥′(𝑡) − 3𝑥′(𝑡) 

Τη χρονική στιγμή 𝑡0: 𝑥(𝑡0) = 3,    𝑥
′(𝑡0) = 2 οπότε ο ρυθμός μεταβολής του εμβαδού είναι 

 𝛦′(𝑡0) = 2 ∙ 3 ∙ 2 − 3 ∙ 2 = 6𝜏𝜇 𝛼𝜈ά 𝛿𝜀𝜐𝜏𝜀𝜌ό𝜆𝜀𝜋𝜏𝜊. 

 

Γ4. lim
𝑥→−∞

[
𝜂𝜇𝑓(𝑥)

𝑓(𝑥)
+
𝑓(−𝑥)

1−𝑥3
] = 𝑙 

lim
𝑥→−∞

𝜂𝜇𝑓(𝑥)

𝑓(𝑥)
 θέτω 𝑢 = 𝑓(𝑥),  𝑢0 = lim

𝑥→−∞
𝑓(𝑥) = lim

𝑥→−∞
(−2𝑥 − 2) = +∞ 

oπότε lim
𝑥→−∞

𝜂𝜇𝑓(𝑥)

𝑓(𝑥)
= lim
𝑢→+∞

𝜂𝜇𝑢

𝑢
  

είναι −1 ≤ 𝜂𝜇𝑢 ≤ 1
𝑢>0
⇒  −

1

𝑢
≤
𝜂𝜇𝑢

𝑢
≤
1

𝑢
 𝜅𝛼𝜄 lim

𝑢→+∞

1

𝑢
= 0 = lim

𝑢→+∞
(−

1

𝑢
). 

Συνεπώς με κριτήριο παρεμβολής θα είναι: lim
𝑢→+∞

𝜂𝜇𝑢

𝑢
= 0 άρα lim

𝑥→−∞

𝜂𝜇𝑓(𝑥)

𝑓(𝑥)
= 0. 

lim
𝑥→−∞

𝑓(−𝑥)

1−𝑥3
   θέτω  {

𝑢 = −𝑥
𝑥 = −𝑢

 , 𝑢0 = lim
𝑥→−∞

(−𝑥) = +∞ 

Οπότε lim
𝑥→−∞

𝑓(−𝑥)

1−𝑥3
= lim
𝑢→+∞

𝑓(𝑢)

1−(−𝑢)3
= lim
𝑢→+∞

𝑓(𝑢)

1+𝑢3
= lim
𝑢→+∞

𝑢3−𝑢

1+𝑢3
= lim
𝑢→+∞

𝑢3

𝑢3
= 1. 
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Άρα το ζητούμενο όριο είναι 𝑙 = 0 + 1 = 1. 

 

ΘΕΜΑ Δ 

𝑓: (0,+∞) → ℝ με 𝑓(𝑥) = 𝑥 − ln(3𝑥) 

Δ1. 𝑓 συνεχής και παραγωγίσιμη στο (0, +∞) ως πράξεις με 𝑓′(𝑥) = 1 −
1

3𝑥
(3𝑥)′ = 1 −

1

3𝑥
∙ 3 = 1 −

1

𝑥
=
𝑥−1

𝑥
  

i. 𝑓′(𝑥) = 0 ⇔
𝑥−1

𝑥
= 0 ⇔ 𝑥 = 1        

𝑓′(𝑥) > 0 ⇔
𝑥 − 1

𝑥
> 0

𝑥>0
⇔ 𝑥 > 1 

𝑓′(𝑥) < 0 ⇔ 
𝑥 − 1

𝑥
< 0

𝑥>0
⇔ 0 < 𝑥 < 1 

                                                 −∞                                              0                                                1                                           +∞ 

f’  - + 

f  ↘ ↗ 

                                                                                                                                                                              𝑓(1) = 1 − 𝑙𝑛3 

𝑓 γνησίως φθίνουσα στο 𝛥1 = (0,1] άρα το σύνολο τιμών είναι 𝑓(𝛥1) = [𝑓(1), lim
𝑥→0

𝑓(𝑥)) 

𝑓(1) = 1 − 𝑙𝑛3,        lim
𝑥→0

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→0
(𝑥 − ln(3𝑥)) = +∞ 

Αφού lim
𝑥→0

ln(3𝑥) = −∞ άρα 𝑓(𝛥1) = [1 − 𝑙𝑛3,+∞)  

f γνησίως αύξουσα στο 𝛥2 = [1,+∞) άρα σύνολο τιμών 𝑓(𝛥2) = [𝑓(1), lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥)) 

(αφού 𝑓 𝜎𝜐𝜈𝜀𝜒ή𝜍) 

Με lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→+∞

(𝑥 − ln(3𝑥)) = lim
𝑥→+∞

[𝑥 (1 −
ln(3𝑥)

𝑥
)]   𝜅𝛼𝜄  𝛾𝜄𝛼 𝜏𝜊 lim

𝑥→+∞

ln(3𝑥)

𝑥

𝐷𝐿𝐻
⇒  lim

𝑥→+∞

ln (3𝑥)

𝑥
= lim
𝑥→+∞

(ln(3𝑥))′

(𝑥)′
=

lim
𝑥→+∞

1

3𝑥
∙3

1
= lim
𝑥→+∞

1

𝑥
= 0. 

Και lim
𝑥→+∞

𝑥 = +∞,  lim
𝑥→+∞

(1 −
ln (3𝑥)

𝑥
) = 1 − 0 = 1 , ά𝜌𝛼 lim

𝑥→+∞
𝑓(𝑥) = +∞𝜊𝜋ό𝜏𝜀 𝑓(𝛥2) = [1 − 𝑙𝑛3,+∞) 

1 − 𝑙𝑛3 < 0 

Η τιμή 0 ∈ 𝑓(𝛥1)𝜅𝛼𝜄 𝑓 ↘ 𝜎𝜏𝜊 𝛥1 άρα η εξίσωση 𝑓(𝑥) = 0 έχει μία μόνο ρίζα. 

                                      𝑥1 < 1 

Η τιμή 0 ∈ 𝑓(𝛥2)𝜅𝛼𝜄 𝑓 ↗ 𝜎𝜏𝜊 𝛥1 άρα η εξίσωση 𝑓(𝑥) = 0 έχει μία μόνο ρίζα. 

                                      𝑥2 > 1 

ii. 𝑓′ παραγωγίσιμη στο (0, +∞) ως ρητή με 𝑓′′(𝑥) = (1 −
1

𝑥
)
′
=

1

𝑥2
> 0 𝛾𝜄𝛼 𝜅ά𝜃𝜀 𝑥 > 0, 𝜊𝜋ό𝜏𝜀 𝑓 𝜅𝜐𝜌𝜏ή. 
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Δ2. Η εξίσωση 𝑓(𝑥) = 0 έχει μοναδικές ρίζες 𝑥1 < 1 < 𝑥2 (από Δ1i) άρα το ζητούμενο εμβαδό είναι 𝛦 =

∫ |𝑓(𝑥)|𝑑𝑥
𝑥2
𝑥1

. Για 𝑥 ∈ (𝑥1, 𝑥2) 𝜂 𝑓(𝑥) ≠ 0 και f συνεχής και 𝑓(1) < 0 άρα 𝑓(𝑥) < 0 για 𝑥 ∈ (𝑥1, 𝑥2). 

 Οπότε 𝛦 = −∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = −∫ (𝑥 − 𝑙𝑛3𝑥)𝑑𝑥 = ∫ (𝑙𝑛3𝑥 − 𝑥)𝑑𝑥 = ∫ 𝑙𝑛3𝑥𝑑𝑥 − ∫ 𝑥𝑑𝑥 =
𝑥2
𝑥1

∫ (𝑥)′𝑙𝑛3𝑥𝑑𝑥 −
𝑥2
𝑥1

𝑥2
𝑥1

𝑥2
𝑥1

𝑥2
𝑥1

𝑥2
𝑥1

[
𝑥2

2
]
𝑥1

𝑥2
= [𝑥𝑙𝑛3𝑥]𝑥1

𝑥2 −∫ 𝑥(𝑙𝑛3𝑥)′𝑑𝑥 − [
𝑥2
2

2
−
𝑥1
2

2
] = 𝑥2𝑙𝑛3𝑥2 −

𝑥2
𝑥1

𝑥1𝑙𝑛3𝑥1 − ∫ 𝑥
1

3𝑥
3𝑑𝑥 −

𝑥2
𝑥1

𝑥2
2

2
+
𝑥1
2

2
= 𝑥2𝑙𝑛3𝑥2 − 𝑥1𝑙𝑛3𝑥1 −

∫ 1𝑑𝑥 −
𝑥2
𝑥1

𝑥2
2

2
+
𝑥1
2

2
= 𝑥2𝑙𝑛3𝑥2 − 𝑥1𝑙𝑛3𝑥1 − (𝑥2 − 𝑥1) −

𝑥2
2

2
+
𝑥1
2

2
= 𝑥2𝑙𝑛3𝑥2 − 𝑥1𝑙𝑛3𝑥1 − 𝑥2 + 𝑥1 −

𝑥2
2

2
+
𝑥1
2

2
  (1) 

Είναι 𝑓(𝑥1) = 0 ⟹ 𝑥1 − 𝑙𝑛3𝑥1 = 0 ⟹ 𝑙𝑛3𝑥1 = 𝑥1 και 𝑓(𝑥2) = 0 ⟹ 𝑥2 − 𝑙𝑛3𝑥2 = 0⟹ 𝑙𝑛3𝑥2 = 𝑥2. 

Οπότε η (1) ⟹ 𝛦 = 𝑥2
2 − 𝑥1

2 − 𝑥1 + 𝑥2 −
𝑥2
2

2
+
𝑥1
2

2
=
𝑥2
2

2
−
𝑥1
2

2
− (𝑥2 − 𝑥1) =  

1

2
(𝑥2 − 𝑥1)(𝑥2 + 𝑥1) − (𝑥2 − 𝑥1) =

1

2
(𝑥2 − 𝑥1)(𝑥2 + 𝑥1 − 2) 

 

Δ3. Είναι 0 < 𝑥1 < 1⟹ 0 > −𝑥1 > −1⟹ 2 > 2 − 𝑥1 > 1 ⟹ 1 < 2 − 𝑥1 < 2 δηλαδή (2 − 𝑥1) ∈ (1,+∞). 

Α’ τρόπος: 

Έστω 𝑓(2 − 𝑥1) ≥ 0 τότε 𝑓(2 − 𝑥1) ≥ 𝑓(𝑥2) αφού 𝑓(𝑥2) = 0 και 𝑥2, 2 − 𝑥1 ∈ (1,+∞) όπου f γνησίως αύξουσα 

άρα 2 − 𝑥1 ≥ 𝑥2⟹ 𝑥2 + 𝑥1 − 2 ≤ 0 άρα 𝛦 ≤ 0 (από Δ2) άτοπο. Συνεπώς 𝑓(2 − 𝑥1) < 0. 

Β’ τρόπος: 

Είναι από Δ2, 𝛦 =
1

2
(𝑥2 − 𝑥1)(𝑥1 + 𝑥2 − 2) > 0 αφού η f μηδενίζεται μόνο για 𝑥1, 𝑥2 και 𝑥2 − 𝑥1 > 0 (αφού 𝑥1 <

𝑥2). 

Άρα 𝑥1 + 𝑥2 − 2 > 0 ⟹ 𝑥2 > 2 − 𝑥1 και f γνησίως αύξουσα στο (1,+∞) αφού 𝑥2, 2 − 𝑥1 ∈ (1,+∞) ⟹ 𝑓(𝑥2) >

𝑓(2 − 𝑥1) 𝜅𝛼𝜄 𝑓(𝑥2) = 0 (από Δ1i)⟹ 𝑓(2 − 𝑥1) < 0. 

 

Δ4. Εξίσωση 2𝑓(𝑥) + 𝑙𝑛3 = 1 + 𝑓′(𝑥2)(𝑥 − 𝑥2) ⟺ 

𝑓(𝑥) = 1 − 𝑙𝑛3 − 𝑓(𝑥) + 𝑓′(𝑥2)(𝑥 − 𝑥2) και 𝑓(1) = 1 − 𝑙𝑛3 ⟺ 

𝑓(𝑥) = 𝑓(1) − 𝑓(𝑥) + 𝑓′(𝑥2)(𝑥 − 𝑥2) ⟺ 𝑓(𝑥) − 𝑓′(𝑥2)(𝑥 − 𝑥2) = 𝑓(1) − 𝑓(𝑥)   (2) 

Η f παρουσιάζει ολικό ελάχιστο στο 𝑥 = 1 (από Δ1i) οπότε ισχύει 𝑓(𝑥) ≥ 𝑓(1) για κάθε 𝑥 > 0 και η ισότητα 

ισχύει μόνο για 𝑥 = 1 ⟹ 𝑓(1) − 𝑓(𝑥) ≤ 0 για κάθε 

𝑥 > 0 και 𝑥 = 1 ισχύει η ισότητα. (3) 

Εξίσωση εφαπτομένης 𝐶𝑓 στο (𝑥2, 𝑓(𝑥2)): 𝑦 − 𝑓(𝑥2) = 𝑓
′(𝑥2)(𝑥 − 𝑥2) και 

𝑓(𝑥2) = 0 (από Δ1i) άρα 𝑦 = 𝑓′(𝑥2)(𝑥 − 𝑥2) και f κυρτή (από Δ1) άρα η 𝐶𝑓 βρίσκεται πάνω από την εφαπτομένη 

άρα 𝑓(𝑥) ≥ 𝑓′(𝑥2)(𝑥 − 𝑥2) με την ισότητα να ισχύει μόνο για 𝑥 = 𝑥2 (στο σημείο επαφής) (4) 

Από (2), (3), (4) η εξίσωση είναι αδύνατη. 

Επιμέλεια: Αραμπατζής Φίλιππος , Ιατρίδης Κοσμάς, Καρρά Θεοδώρα, Λιπορδέζη Μάρθα, Σουλτανίδου Κική 

 

Ευχόμαστε καλά αποτελέσματα! 

https://2001.gr/

